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                                                                 Anexa_L 

1. Dreapta lui Gauss: Fie ABCD un patrulater 

convex, { } { }FDCABEBCAD =∩=∩ , . 

Atunci mijloacele M, N, P ale segmentelor (AC), 

(BD), (EF) sunt puncte coliniare. 
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coliniare. 

2. Inegalitatea lui Jensen: Fie RRf →:  o functie si Rba ∈, , a<b. Functia f este convexa pe [a, b] 

daca si numai daca,  oricare ar fi punctele ],[,...,, 21 baxxx n ∈  si oricare ar fi numerele 

]1,0[,...,, 21 ∈nttt  cu ∑
=

=
n

i

it
1

1  , are loc inegalitatea )()(
11

∑∑
==

≤
n

i

ii

n

i

ii xftxtf (1) 

Demonstratie: Demonstram, mai intai, ca, daca ],[,...,, 2 baxxx ni ∈  cu ]1,0[,...,, 21 ∈nttt si ∑
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Demonstram necesitatea prin inductie;  fie f convexa. Daca n=1, inegalitatea (1) este evidenta. 

Presupunem inegalitatea adevarata pentru n si demonstram ca este adevarata si pentru n+1. 
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inegalitatea (2). Suficienta este evidenta. 

3. Distante si unghiuri in spatiu. In cubul  

ABCDA’B’C’D’ de muchie a se noteaza cu  

M si N mijloacele muchiilor [CC’],  respectiv  

[BC]. Calculati d(C;(A’MN)) si d(B’;(A’MN).  

Demonstratie: Notam { }OMNC'B =∩ . 

Aratam ca planul (A’MN) si planul (A’B’C)  

sunt  perpendiculare. 

 

 

 

 

 

 

Din relatiile (1) si (2)
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In aceste conditii, orice dreapta perpendiculara pe A’O situata in unul din cele doua plane va fi  

perpendiculara pe celalalt. In triunghiul A’B’O dreptunghic in B’ ducem 
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Triunghiul A’DF este dreptunghic in D si ducem F'ACP ⊥ . Atunci CP)MN'A(;C(d = . Din  
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4. Ecuatie logaritmica: Sa se rezolve in R ecuatia 
2

1
)22(log

2

2
2

2 +
+

=+
x

x
x . 

Demonstratie: Se verifica ca x=0 este solutie a ecuatiei. Cum Rxx ∈∀≥+ ,222 2 , avem 
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 si obtinem x=0 unica solutie. 
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